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Questions de 
ours1. Soient f et g des fon
tions de R dans R.Donner la dé�nition de f = o(g), f = O(g) et f ∼ g au voisinage de x0 ∈ R.2. Soit f une fon
tion 2π-périodique et intégrable sur [0, 2π].Donner la dé�nition des 
oe�
ients de Fourier de f et de la série de Fourierde f .Énon
ez le théorème de Diri
hlet.Exer
i
e 1. Soit f une fon
tion impaire 2π-périodique telle que si x ∈]0, π[, f(x) = 1.1. Dessiner le graphe de f sur ] − 4π, 4π[.2. Cal
uler les 
oe�
ients de Fourier de f .3. En déduire la valeur de la somme +∞∑

p=0

(−1)p

2p + 1
.4. Déterminer la valeur de la somme +∞∑

p=0

1

(2p + 1)2
, en déduire 
elle de +∞∑

n=1

1

n2
.Exer
i
e 2.Pour n ∈ N et (x, y) ∈ R

2 \ {(0, 0)}, on pose f(x, y) =
1

(x2 + y2)n/2
.Soit Da,b = {(x, y) ∈ R

2 / a2 ≤ x2 + y2 ≤ b2}, où 0 < a < b.1. Déterminer,en fon
tion de a, b, et n l'intégrale ∫
Da,b

f(x, y) dxdy.2. Que se passe-t-il si a tend vers 0 ? (Justi�ez vos résultats)3. Que se passe-t-il si b tend vers +∞ ? (Justi�ez vos résultats)4. Quel résultats les 
al
uls pré
édents vous évoquent-t-ils ?


