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Questions de cours
1. Enoncez de facon précise le théoréme de FUBINI en dimension deux.

2. Enoncez de facon précise le théoréme de changement de variables pour une intégrale
double.

Exercice 1. Pour (z,y) € R?, on pose f(z,y) = x<1n2(x) + y2>.
1. Donner le domaine de définition D C R? de f.
2. Déterminer les points critiques de f.
3. Etudier l'existence d’extremums locaux de f sur D.

4. Montrer que f admet une borne inférieure sur D.
En déduire que f admet un minimum absolu sur D.

5. Montrer que f n’est pas majorée sur D.

Exercice 2. Soient a et b tels que 0 < a < b, on pose
A= {(x,y) € (Ry)?/a<ay<b x<y, y*—a’< 1}.

1. Représenter A dans le plan Oxy.

2. On définit ¥ : A C (Ry)? — (R,)? par ¥(z,y) = (y;’f_yﬁ) = (“)

Calculer la matrice jacobienne de ¥, DW(z,y).
Exprimez A en fonction de (u,v) et représentez A = W(A) dans le plan Ouv.

3. On pose ® = ¥~1. Que vaut det(D®(x,y))? (on n’a pas besoin de déterminer ®!)

4. Utiliser ce qui préceéde pour proposer un changement de variables qui permet de
calculer I'intégrale double

[ //A(y2 — ) (@ + 1) dady .



