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Question de cours FEnoncez le théoréme de Fubini.

Exercice 1.
Soient 0 < a < b et f la fonction définie sur D = [0, 1] x [a, b] par

¥ six#0
f(x’y):{ 0 siz=0

1. Montrer que f est continue sur D.

2. Justifier que 'on peut calculer de deux facons différentes / f(x,y)dxdy,
D
b__ ,.a
i dx .

1
3. En déduire la valeur de I = /
0 nr

Exercice 2.
Soit ¢ : R? — R la fonction définie par

22— y2

T si (x, 0,0

g(:c,y): y:)s2+y2 ( y)#( )
0 sinon.

1. Montrer que ¢ est continue sur R?.
2. Calculer les dérivées partielles d’ordre un de g en tout point (z,y) # (0,0).

3. Montrer que ¢ est de classe C'.

Exercice 3.
Etudier les extréma sur R? de la fonction définie par h(z,y) = 23 + y* — 3azy,
ou a € R.



